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ΘΕΜΑ Β 
B1.  Έχουμε: 

              𝛢ℎ = {𝑥 ∈ 𝐴𝑔 𝜅𝛼𝜄 𝑔(𝑥) ∈  𝐴𝑓} 

             𝐴ℎ = {𝑥 ∈ [2, +∞)  𝜅𝛼𝜄 √𝑥 − 2 + 1 > 1 } 

             𝐴ℎ = {𝑥 ∈ [2, +∞)    𝜅𝛼𝜄 √𝑥 − 2 > 0} 

             𝐴ℎ = {𝑥 ∈ [2, +∞)   𝜅𝛼𝜄   𝑥 − 2 > 0} 
             𝛢ℎ = {𝑥 ∈ [2, +∞)  𝜅𝛼𝜄  𝑥 > 2} = (2, +∞) 
 

Με τύπο : ℎ(𝑥) = (𝑓°𝑔)(𝑥) = 𝑓(𝑔(𝑥)) = 2𝑙𝑛(√𝑥 − 2 + 1 − 1) 

ℎ(𝑥) = 2𝑙𝑛(√𝑥 − 2) = 𝑙𝑛(√𝑥 − 2)
2

= 𝑙𝑛(𝑥 − 2)  , με x> 2. 

 
 
Β2. 

Η h είναι παραγωγίσιμη στο (2, +∞) με 

h′(x) = 1 / (x − 2) · (x − 2)′ = 1 / (x − 2) > 0 ,   x > 2 

Άρα η h είναι γνησίως αύξουσα στο (2, +∞). 

Άρα η h είναι «1-1», οπότε η h αντιστρέφεται. 

 

Dh⁻¹ = h((2, +∞)) 

A = (2, +∞)  →  (h αύξουσα & συνεχής)  h((2, +∞)) = ( limx→2⁺ h(x) ,  limx→+∞ h(x) ) = (−∞, +∞),  γιατί: 

 

Αριστερό άκρο: 

x − 2 = t > 0 

t0 = limx→2⁺ (x − 2) = 0 

limx→2⁺ h(x) = limt→0⁺ (ln t) = −∞ 

 

Δεξιό άκρο: 

x − 2 = t 

t0 = limx→+∞ (x − 2) = +∞ 

limx→+∞ h(x) = limt→+∞ (ln t) = +∞ 

 

 

 



 
Εύρεση τύπου της αντίστροφης : 

h(x) = y  ⇔  ln(x − 2) = y  ⇔  x − 2 = ey  ⇔  x = ey + 2 

⇒  h−1(y) = ey + 2 

Άρα   h−1(x) = ex + 2 ,   x ∈ ℝ 

 

limx→2⁺ [ ln(x − 2) · 2ln(x − 1) / (x − 2) ] = −∞ 

 

x − 2 = t   ⇒   x − 1 = t + 1 

t0 = limx→2 (x − 2) = 0 

limt→0 ln(t + 1) / t   0/0  (D.L.H.)   limt→0 1 / (t + 1) = 1 

limx→2 ln(x − 2) = limt→0 (ln t) = −∞ 

 

Επομένως:   limx→2⁺ [ ln(x − 2) · 2ln(x − 1) / (x − 2) ] = (−∞) · 2 = −∞ 

 
 

Β3. 

limx→2⁺ [ ln(x − 2) · 2ln(x − 1) / (x − 2) ] = −∞ 

 

x − 2 = t   ⇒   x − 1 = t + 1 

t0 = limx→2 (x − 2) = 0 

limt→0 ln(t + 1) / t   0/0  (D.L.H.)   limt→0 1 / (t + 1) = 1 

limx→2 ln(x − 2) = limt→0 (ln t) = −∞ 

 

Επομένως:   limx→2⁺ [ ln(x − 2) · 2ln(x − 1) / (x − 2) ] = (−∞) · 2 = −∞ 
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